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Approche historique

I Équations du troisième degré

Au xvre siècre, des mathématiciens italiens de ra Renaissance travaillèrent sur la résolution des équations

lî,iî:t:T:rî::11, ,orurions, réelles pour certaines, irs furent amenés à introduire des nombres non réels'

1 Formule de Clnonlq

En1545,JérômeCeRleNpub l ie | ,ArsMagna 'dans leque l i l fourn i tdes formulesderéso lu t iond 'une
équat iondelaforme #-)*+q, ayec p et 4 ent iersstr ictementposit i fs.

I ldéveloppeetcomplètedesméthodesempruntéesàNicoloT,qnt.q.cl te.etdécouvreque:
si 4P3 -2'7 q2 < 0 '

alors le réel Positif
est solution de l'équatron.

Dans cette formule, le nombre noÉ 3{x, pour x dans [0; +-[ ' est le nombre positif qui' élevé au

cube, donne x . On I'appelle racine cubique de x '

a) vérifier que l,équation x3 = 15x + 4 admet une solution entière positive a '

b) En factorisant x3 - 15x- 4 pat (x - a)' achever la résolution'

2 L'audace de BoMsnLLt

La formule de ceRoeN appliquée à l'équation précédente fait apparaître la racine carrée du nombre

strictement négatif : -72I '

Enl512,af indetenterderendregénéralelaméthodedeC^lnneN'RaphaëlBoNaeBI- l - I introduitunnombre
più di mi'eno, noré i en I'777 par Eulen' et vérifiant i2 = -l

iinsi - l2I = l2I x (- 1) est le carré de 1 li '

a) En utilisant les mêmes règles de calcul que dans R et en remplaçant i2 par - I ' montrer que :

|  ( Z * i ) 3 = 2 + 1 1 i  e t  ( 2 - ù 3 = 2 - I l i '

b) Quelle est alors la solution réelle donnée par la formule de CenneN ?

Parl ' intermédiairedenombresnouveaux,BON'rsEI-Lrretrouveunedessolut ionsréel lesdel 'équat ion'
L'introduction du nombre i semble alors justifiée algébriquement'

Conjointement, il énonce les règles de calcul sur ces nombres'

L'apparition au xvre siècle de ces nouveaux nombres entraîna de vives polémiques'

En 163.,,D'scenres leur donna le nom d'imaginaires. Il fallut attendre deux siècles pour qu'ils obtiennent

de la communauté mathématique un réel statut'

I Représentation géométrique

À la tin du xvnre siècle et au début du

xtxe, WgsseL et ARcnNo ProPosent de

représenter le nombre imaginaire x + i1' '

uu"" x et Y réels, Par le Point de

coordonnées 1.r ; l) dans le plan muni

d'un rePère orthonormal.

Chapitre 1 0' NOM BRES C--O'U PLF{ES

En 1811,  GAUSS écr i t :

<< ...de même qu'on peut se représenter tout le domaine des quantités

réelles au moyen d'une ligne droite indéfinie' de même on peut se

représenter le domaine complet de toutes les quantités' les réelles et

les imaginairer, uo rnoy"n d'un plan indéfini' où chaque point

détermiié par son abscisse -r et son ordonnée -v représente en

même temPs la quantité 'rr + ly ' >
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